Ogolnopolski Swietokrzyski Matematyczny Maraton Maturalny 2023 /2024
Politechnika Swietokrzyska

Fundacja im. Jerzego Zaremby, Fundacja Sw. Marcina Patria et Misericordia

dogrywka DELTA, 27 kwietnia 2024

Zadanie 1
Dany jest kwadrat o boku 1. W kwadrat ten wpisano ¢éwiartke okregu o promieniu 1

i o srodku w jednym z wierzchotkoéw oraz jeszcze jeden okrag (zobacz rysunek). Oblicz
promieri mniejszego okregu. Odpowiedz uzasadnij. Zapisz wszystkie obliczenia.

Zadanie 2
Rozwiaz nier6wnosc:
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Ogolnopolski Swietokrzyski Matematyczny Maraton Maturalny 2023 /2024
Politechnika Swietokrzyska

Fundacja im. Jerzego Zaremby, Fundacja Sw. Marcina Patria et Misericordia

dogrywka BETA o II nagrode, 27 kwietnia 2024

Zadanie

Na osi poziomej symetrycznie wzgledem poczatku uktadu leza dwa punkty Fi(c,0) i F»(—c,0),
gdzie c jest liczbg rzeczywistg spetniajacg warunek 0 < ¢ < 3. Dana jest figura utworzona
przez wszystkie punkty P(x,y) w ukladzie wspohrzednych na plaszczyznie spelniajace row-
nanie 422 + 9y? = 36 (patrz: rysunek).

Wiedzac, ze dla kazdego punktu P tej figury suma |PF}| 4 |PF>| ma te sama stala wartosc¢,
oblicz c.



Ogolnopolski Swietokrzyski Matematyczny Maraton Maturalny 2023 /2024
Politechnika Swietokrzyska

Fundacja im. Jerzego Zaremby, Fundacja Sw. Marcina Patria et Misericordia

dogrywka BETA (honorowa), 27 kwietnia 2024

Zadanie

Dana jest figura utworzona przez wszystkie punkty P(z,y) w ukladzie wspotrzednych na

plaszczyznie spetniajace rownanie (22 + y?)? = 22 — 3? (patrz: rysunek).

Y
A

Wyznacz punkty przeciecia figury z osia pozioma oraz przedzial, ktory jest rzutem (prostopadtym)
figury na o$ pionowa.



